3. Assegnata la funzione g(x) = xarctanz — 1 log(1 + 2?), calcolare

a) lordine di infinitesimo in x = 0 di g rispetto ad x;

b) ¢"(0) e g9(0).

Svolgimento
a) Siha
lim g(z) _ fim <arctana: _ llog(1 + :U2)> L 1_ 1’
z—0 72 z—0 x 2 x? 2 2
quindi g € un infinitesimo di ordine 2 rispetto ad x.
: / o 1 2z " 1 "
b) Risulta ¢'(z) = arctan z + =arctanz, ¢"(r)=-——, e dunque ¢”(0) = 1.
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Inoltre lo sviluppo di ¢” mediante la formula di Mac Laurin per ogni |z| < 1, & dato da
g'(x) = =) (=) =) (=1

n=0 n=0

Posto f(x) = ¢"(z), risulta g®¥(0) = £&2(0).

1'82

—(82)|f(82)(0) = fB2(0) = —(82)!, da cui si conclude che g®9(0) = —(82)!.

Dunque (—1)"2% =



